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ΑΠΑΝΣΗ΢ΕΙ΢  
 
 

 
ΘΕΜΑ Α 
 
Α1.  Σχολικό ςελ. 65. 
 
Α2. Σχολικό ςελ. 87. 
 
Α3. Σχολικό ςελ. 27. 
 
Α4. α) Λάκοσ  β) Σωςτι  γ) Σωςτι  δ) Λάκοσ  ε) Σωςτι 
 
 
ΘΕΜΑ Β 
 

Β1. Είναι   ( )  (
 

 
          )

 
            . 

 

B2. Λφνω τθν εξίςωςθ   ( )             . 
Έχουμε          (  )      (  )         , οπότε θ εξίςωςθ ζχει 2 πραγματικζσ και άνιςεσ  

ρίηεσ      
   √ 

  
 
   

 
, δθλαδι x1 = 3, x2 = –1. 

      Πίνακασ προςιμων f’ – μονοτονίασ f: 
 

x -∞  -1  3  +∞ 

f΄(x)  + 0 - 0 +  

f  ↗ τ.μ. ↘ τ.ε. ↗  

 
Μονοτονία: θ f είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτα διαςτιματα (–∞,–1+ και *3,+∞)  

ενώ θ f είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο διάςτθμα *–1,3]. 
Ακρότατα: θ f παρουςιάηει τοπικό μζγιςτο ςτο x = –1 το 

 (  )  
 

 
 (  )  (  )    (  )     

 

 
       

 

 
 και 

θ f παρουςιάηει τοπικό ελάχιςτο ςτο x = 3 το 

 ( )  
 

 
                       . 

 
Β3. Έςτω ε:y=λx+β θ εξίςωςθ τθσ εφαπτομζνθσ. Το Α(0,f(0)) ςθμείο επαφισ οπότε ιςχφει 

    ( )             . Επίςθσ, ζχουμε  ( )  
 

 
              . 

 (   )  ( )               οπότε ε:y = –3x + 1 θ εξίςωςθ τθσ ηθτοφμενθσ  
       εφαπτομζνθσ. 
 

Β4.    
    

  ( )

   
    
    

       

   
    
    

(   )(   )

   
    
    

(   )    . 
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ΘΕΜΑ Γ 
 

Γ1. Έχουμε  ̄  
∑   
 
   

 
 
    

 
 και ιςχφει  ̄    οπότε ζχουμε: 

    

 
              . 

 
Γ2. Οι παρατθριςεισ ςε αφξουςα ςειρά είναι 0, 3, 4, 4, 5, 5, 7. Επειδι ν = 7 είναι περιττόσ ιςχφει δ = t4 = 4. 
 

Γ3.    
∑ (    ̄)

  
   

 
 
(  )  (  )                

 
 
  

 
  . 

 

Γ4. Έχουμε   √   √    οπότε    
 

 ̄
 
 

 
        . Επειδι CV > 10%, το δείγμα δεν  

      είναι ομοιογενζσ.  
 
 
ΘΕΜΑ Δ 
 

Δ1. Έχουμε:                 
   

 
 με x > 0 οπότε και y > 0 διότι x, y διαςτάςεισ ορκογωνίου. 

Για τθ περίμετρο ιςχφει              
   

 
    

   

 
 οπότε θ ηθτοφμενθ ςυνάρτθςθ είναι 

 ( )     
   

 
    . 

 

Δ2. Έχουμε:   ( )  (   
   

 
)

 
   

   

  
 
       

  
    . 

       Λφνω   ( )    
       

  
                         διότι x > 0. 

      Πίνακασ προςιμων Π’ - μονοτονίασ Π: 
         
          
 
 
 
 

Μονοτονία: Η Π είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο (0, 10]. Η Π είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο *10, +∞). 

Επιπλζον, παρατθροφμε ότι θ περίμετροσ γίνεται ελάχιςτθ όταν x = 10 οπότε   
   

  
   , δθλαδι οι  

διαςτάςεισ του ορκογωνίου είναι ίςεσ, επομζνωσ το ορκογώνιο με τθ μικρότερθ περίμετρο είναι τετράγωνο. 
                      
Δ3. Ιςχφει x1, x2∊(0, 10) όπου Π είναι γνθςίωσ φκίνουςα οπότε ζχουμε: 

       (  )   (  )   (  )   (  )   . 
Επίςθσ,              . 

Επομζνωσ, το πρόςθμο τθσ παράςταςθσ   
 (  )  (  )

     
 είναι αρνθτικό. 

 

Δ4. Έχουμε    
    

  ( )

√      
    
    

       

  

√      
    
    

       

  (√      )
  

    
    

(       )(√      )

  (√      )(√      )
    
    

 (      )(√      )

  (       )
 = 

    
    

 (    )(    )(√      )

    (    )
    
    

 (    )(√      )

    
 
       

      
 

   

    
 
 

 
. 
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0 +∞    

– + 


